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  القـابلة للبـرمجـة الغير سمح باستعمـال الآلـة الحـاسبةي
  

[ ینتمي على المجال θ ليـكن :الأولتـمرین ال [0,π .    
)  المعادلة حل في  )1 ): ² 2 sin 2 1 cos 0E z z θ θ− + + :  الحلين بحيث2z و 1zنرمز ب  (=

1 2Im( ) Im( )z z≥.  (   
) المستوى العقدي منسوب إلى معلم متعامد ممنظم مباشر  ), ,O u v.  

 . على الشكل المثلثي 2z و 1zاآتب -أ  )2
1 لكي یكـون المثلث θقيم حـدد -ب 2OM M 1 متساوي الأضلاع حيث 1( )M z 2و 2( )M z  

) ، نرجح النقطتين z لحقهـا Mلتـكن ) 3      )1,1M و ( )2 ,3M.    
sin:  بيـن أن -         ا 2 (1 cos )z iθ θ= − +.    
)لتكـن -         ب )Γ مجموعة النقط ( )M z بحيث  :θ یتغير في المجال ] [0,π.   

): بين أن  )Γثم أنشئ  تحدید طبيعتـه وعناصره المميزة، جزء من مخروطي یجب ( )Γفي المعلم ( ), ,O u v    
  )     مستقلان 2 و1السؤالان  ( :التـمرین الثاني 

5 المعادلة ² حـل في –أ )     1         11 4x y− =  

]:  النظمـة  حل في -            ب ]
[ ]

3 1 5

7 9 11

z

z

 ≡


≡
  

   . 5 على 12nلإقليدیة للعدد  باقي القسمة اnحـدد حسب قيم  .ا طبيعيا صحيحا عددn ليكـن -أ )2
,0,1,2,3,4,5,6,7,8,9:  الأرقام 12لأساس  ذي ا العدنظام نعتبر-ب ,α β   

(12)          حـدد باقي القسمة الإقليدیة للعـدد 
4 32 5β α 5 على.  

 nلكل . ائق سيارة أجرة عدة إشارات للمرور للوصول إلى محطة القطار ، یقطع س    :الثـالـثالتـمریـن 
   "  nالسائق صادف الضوء الأحمر والأصفر في الملتقى : "  الحدث nE نعتبر *من 

):     نضـع   )n np p E= و  ( )nnq p E=    

1  نفتـرض أن احتمال أن یكون الضوء أحمر أو أصفر في الملتقى الأول هـو 
8

واحتمال لكي یصادف  . 

1nالسائق الضوء الأحمر أو الأصفر في الملتقى  1 هو n  إذا آان الضوء أحمر أو أصفر في الملتقى+
20

  

1n واحتمال أن یصادف الضوء الأحمر أو الأصفر في الملتقى   n إذا آان الضوء أخضر في الملتقى +
9هو

20
.   

)احسب  ) 1 )1nE np E )  و + )1n nEp E +.    

1بين أن  )  2
1 9
20 20n n np p q+ = 1np ثم استنتج +    .np بدلالة +

28 نضع * من nلكل  ) 3 9n nv p= − .   
)بين أن )    أ  ) 1n n

v
≥

   .1v هندسية محـددا أساسهـا وحدهـا الأول 
   . n بدلالة npحـدد )    ب 

limاحسـب ) ج     n
n

p
→+∞

 .ـة   واعـط تأویلا لهذه النتيج

 2/3

  الامتحـان التجريبـي لنيـل شهـادة البكـالوريـا 1/3  الصفحــة
   سـاعـات4  مـدة الإنجـاز  2006دورة يـونيـو  

  الريــاضيـات : المـادة 
  علـوم ريــاضيـة : الشعبـة 
 .فاسنيابة -ام ايمن:ثانوية/E.S.L:الازرق الخاصة مؤسسـة

  
  المعـامـل

  
10  



http://arabmaths.ift.fr  

 
 
 
 
 
 
 

0,5 
0,5 
0,5 

 
0,5 
0,5 

  
  
  
  
  
  

0,5 
  

0,25 
 
  
  

0,5 
0,25 
0,5 

  
  
  
  
  
  
  
  
 
 

0,5  
  

0,5 
  
 

0,5 
0,5 

  
0,25 

  
0,5 

  
  
  
 
 
 

)لكل:  آما یلي × و+ قانوني الترآيب الداخلية ²نعرف في  :الرابـعالتـمریـن   ),a b و ( )', 'a b 
  :²من

( ) ( ) ( )
( ) ( ) ( )

, ', ' ', '

, ', ' ', ( ' ') '( )

a b a b a a b b

a b a b aa b a b b a b

+ = + +

∗ = − + −
  

)تحقق من أن  )1   .  زمرة تبادليـة +,²(
 . تبادلي ∗ بين أن –أ  )2

)بين أن -ب )², ,+ ) حلقة واحدیة تبادلية وحدتها ∗ )1,0.   
)العناصرمجموعة   U حدد -ج ),a bقبل مماثلا في  التي ت( )²,∗.  
)هل -د ), ,U +    ؟ علل جوابك جسـم  ؟  ∗

)3 نحو ² من ϕنعرف التطبيق ) 3    )Mما یلي  بـ :   

( ) ( )
-    -        0

( , ) , -       -      0
-               - 2

a b b
a b M a b b a b

b b a b
ϕ

 
 = =  
 
 

) لكل  ),a b ² من .   

) تشاآل من ϕبين أن   - أ ) نحـو +,²( )( )3 ,M ) ومن + ) نحو ∗,²( )( )3 ,M ×.   
)استنتج بنيـة  - ب )( ²), ,ϕ + ×.  

\1 من tنضع لكل )4
2

 
 
 

) : * من n ولكل  )( ) 1,A t M t= و  ( )( ) ( )n
nA t A t=  

)بين أن    - أ )A t یقبل مقلوبا في ( )3( ),M )حـدد   و× ) 1( )A t − .  
1nt و ntحدد علاقة ترجعية بين  - ب + .  
) واستنتج المصفوفة t  و n بدلالة nt حدد -ج )( ) nA t بدلالة t و  n .   

    
   :الجـزء الأول                          :مسـألــة 

]المعرفـة على  fنعتبر الدالة  :   بمـا یلـي 0,1[

] [1( ) , 0,1
ln

(0) 0
(1) 1

xf x x
x

f
f

− = ∈


=
 =


   

   . 1 وعلى اليسار في 0  متصلة على اليمين في fبين أن  )1

[  المعرفة على uلتكن الدالة  )2 )1:  بما یلي 0,1] ) ln 1u x x
x

= − +.  

) ثم استنتـج إشارة uادرس تغيرات الدالة  )u x على المجال ] [0,1.   
[ من xلكل  )3 )' ، احسب 0,1] )f x ثم ادرس إشارة '( )f x .   
 . ثم اعـط تأویلا هنـدسيـا 0 على اليمين في  fادرس اشتقاق  )4

,10 من x بين أنـه لكل - أ )5
2

 
  

 : ( )10 1 2 ²
1

x x
x

≤ − + ≤
−

 

,10 من tاستنتـج أنه لكل -ب
2

 
  

 :  
3² 20 ln(1 ) ( )

2 3
t tt t≤ − − − + ≤  

[ المعرفة على gلتكن الدالة ) 6         )1:  بما یلي 0,1[ )
( )

g x
f x

=  
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1 من h بين أنـه لكل -          ا ,0
2

 −  
 : 2 ²0 (1 ) (1)

2 3
h hg h g≤ + − + ≤   

   .gg(1)' على اليسار وحدد 1 قابلة للاشتقاق في gاستنتـج أن -         ب

(1)'1: بين أن -         ج
2gf =   

)  fCرسـم ا) 7         )4i j cm= =.   

  : الجــزء الثـانـي
  

1: نضـع 

0
( ).I f t dt= [ من x  و لكل ∫ ]0,1    :  1

( ) ( )
x

I x f t dt= 1   و  ∫ ( )( )
x

f tJ x dt
t

= ∫   

[ المعرفة على F لتكن الدالة     ):  بما یلي 0,1[ ) ( ²) ( )F x J x J x= −   

[ من xبين أن لكل ) 1      ]0,1 :  ( )1'( ) ( ) 2 ( ²)F x f x f x
x

= −   

[ من xتحقق أن لكل ) 2      ]0,1 :  ( ) 2 ( ²) ( )f x f x xf x− = −  

[ من xاستنتـج أن لكل ) 3      ]0,1 :  
²

1( ) .
ln

x

x

tI x dt
t t
−

= ∫  

:  أن بين) 4     
²

1 ln 2
ln

x

x
dt

t t
= −∫   

[ من x أن لكل  بين-أ) 5     [0,1 : 
² ln ln
x

x

dt x
t x

−
<∫  

: استنتـج ممـا سبـق -      ب
0

lim ( )
x

I x
+→

   

[ من x تحقق أن لكل -أ)  6    ]0,1 :   
0

( ) ( ).
x

I I x f t dt− = ∫  
0:  استنتـج أن -     ب ( )I I x x< − ≤   

ln: بيـن أن ) 7     2I =  
 

  انــــتــــــهــى 

 


